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Introducdo

Quantos produtos produzir

A literatura normalmente toma um produto como dado.

Perguntas:

e Quanto sera produzido?
e A que preco essa quantidade serd vendida?

Questdes ndo respondidas: quando serd criado um novo produto?

Quantos produtos existirdo no mercado?
Este é o objetivo do trabalho de Dixit e Stiglitz (AER, 1977).
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O Modelo

Hipdteses Basicas

@ Numerdire: bem 0.

@ Bens Industriais: 1, ..., n produzidos por firmas em competicio
monopolistica.

@ Utilidade: CES entre os bens industriais:

1/p
u=U/| x, lep
i

onde 0 < p < 1.

@ Restricdo Orcamentdria:

n
Xp + E pixi =1
i=1
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O Modelo

indices de Preco e Quantidade

@ Podemos definir indice de quantidade para os bens industriais:

1/p

y=1Lx
1
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O Modelo

indices de Preco e Quantidade

@ Podemos definir indice de quantidade para os bens industriais:

1/p

— P
y =192
i
@ Nossa funcdo utilidade pode ser escrita como:

u=U(x,y)
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O Modelo

indices de Preco e Quantidade

@ Para calcular indice de precos:

1/p n
v = aqlxs =) pix
n/ i=1
ZP:‘X/ -B
g = Lw: Zpl_—l/ﬁ
1

I
i

onde B = (1—p) /p.
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O Modelo

indices de Preco e Quantidade

@ Assim, podemos resolver o problema do consumidor em dois estdgios:

o Estdagio 1: consumidor escolhe quanto vai gastar no numerério e
quanto vai gastar em bens industriais, isto é:

u=maxU (xp,y)

sujeito a:
xo+qy =1
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O Modelo

indices de Preco e Quantidade

@ Assim, podemos resolver o problema do consumidor em dois estdgios:
o Estdagio 1: consumidor escolhe quanto vai gastar no numerério e
quanto vai gastar em bens industriais, isto é:
u=maxU (xp,y)
sujeito a:
xo+qy =1

o Estagio 2: consumidor escolhe o quanto vai gastar em cada bem
industrial, isto é:
1/p

sujeito a:
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O Modelo

Primeiro Estagio

@ Suponha que U (xp, y) seja Cobb-Douglas, isto é:

U(xo,y) = xg_“y“
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O Modelo

Primeiro Estagio

@ Suponha que U (xp, y) seja Cobb-Douglas, isto é:

U(xo,y) = xg_“y“

@ Teremos, no primeiro estagio:

Xo = (1—1)()/
al

y =
q
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O Modelo

Segundo Estagio

@ No segundo estdgio, teremos:

1/p

max ZX:O

sujeito a:

n
Y pixi=qy" =ual
i-1
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O Modelo

Segundo Estagio

@ No segundo estdgio, teremos:

1/p

sujeito a:
n
Y pixi=qy" =ual
i=1
@ A solugdo serd dada por:

_ [q
Xi =Y |

1/(1-p)
Pi]
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O Modelo

Segundo Estagio

@ Suponha um equilibrio simétrico em que x; = x e p; = p para todo i.
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O Modelo

Segundo Estagio

@ Suponha um equilibrio simétrico em que x; = x e p; = p para todo i.

@ Temos que:
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O Modelo

Segundo Estagio

@ Portanto, teremos:

Universidade Catélica de Brasilia — PPGE —

p p
qy_qp/(l_p)
pl/(l_P)

al. (pn_(l_p)/p>p/(1—p)
pl/(lfp)
al.pp/ (1=p) pl=(1=p)/pllp/ (1=p)]
pl/(lfp)

[q]l/(lp) B [q} (1+B)/B
Y |- =Yy

al
pn

Dixit e Stiglitz (AER, 1977). 27/10/2016
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@ Regra de precificacdo de monopdlio de Lerner:

1
Pi(l—ei):C
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O Modelo

Equilibrio de Mercado

@ Firmas operam em competicdo monopolistica.
@ Custo marginal comum: c.
@ Regra de precificacdo de monopdlio de Lerner:

1
Pi(l—si):C

1
& = 7—’_'3

p

e Na CES, temos que:
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O Modelo

Equilibrio de Mercado

@ Firmas operam em competicdo monopolistica.
@ Custo marginal comum: c.
@ Regra de precificacdo de monopdlio de Lerner:

1
Pi(l—si):C

e Na CES, temos que:

Portanto, temos:

(i1t -

@ Preco comum de equilibio serd, portanto:

pe=c(1+p)=c/p
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O Modelo
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O Modelo

Equilibrio de Mercado

@ Neste mercado, teremos firmas entrando até que a firma marginal
seja a ultima a obter lucro positivo.

@ Proxima firma obteria lucro negativo.

@ Se a é o custo fixo, teremos:

(Pn—c)xn=a
@ Substituindo o preco de equilibrio, a demanda, e normalizando para

| =1, teremos:
ol
Ci
p c(1+pB)n
o a

c(l+B)n  Bc

Dixit e Stiglitz (AER, 1977).
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O Modelo

Equilibrio de Mercado

@ Neste mercado, teremos firmas entrando até que a firma marginal
seja a ultima a obter lucro positivo.

Préxima firma obteria lucro negativo.

@ Se a é o custo fixo, teremos:

(Pn—c)xn=a

@ Substituindo o preco de equilibrio, a demanda, e normalizando para
| =1, teremos:
al
C————— = a
p c(1+pB)n
« a

c(l+p)n — pc
Resolvendo para n, teremos o nimero de produtos industriais em
equilibrio:
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Otimo Social

Solugcdo Restrita

@ Calculemos o 6timo social sujeito as restricdes de que cada firma
obtenha lucro nio-negativo.
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Otimo Social

Soluc3o Restrita

@ Calculemos o 6timo social sujeito as restricdes de que cada firma
obtenha lucro nio-negativo.

o Cada firma terd exatamente lucro zero.

@ Como temos solugdo simétrica, teremos que o problema do planejador
social sera maximizar, usando | = 1:

1—a «

Ux.y) = x5 "y

~ fa-gn (YY)
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Otimo Social

Soluc3o Restrita

@ Calculemos o 6timo social sujeito as restricdes de que cada firma
obtenha lucro nio-negativo.

@ Cada firma terd exatamente lucro zero.
@ Como temos solugdo simétrica, teremos que o problema do planejador
social sera maximizar, usando | = 1:

1—a «

Ulxoy) = xg %y

~ fa-gn (YY)

~ fa-wr(8)

= Kq—Dt

o Esta func3o é decrescente em g.
@ Portanto, maximizar a utilidade é equivalente a minimizar gq.
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Otimo Social

Soluc3o Restrita

@ Portanto, o problema do planejador social se torna:
min pn*ﬁ
p,n
sujeito a:

(P—C)Eza
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Otimo Social

Soluc3o Restrita

@ Portanto, o problema do planejador social se torna:
min pn*ﬁ
p,n
sujeito a:
o
(p—c)—=a
pn

@ Temos que ter que a taxa marginal de substituicdo na funcdo objetivo
deve se igualar a taxa marginal de substituicdo na restricdo.

n—P _apint—(p—c)anlp?
—ppn—1-F —(p—c)an?p~t
1 1-(p—c)p!
Bp (p—c)
r_ _r
B p—c
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Otimo Social

Solugcdo Restrita

@ Continuando:

RN
o]
|
(e}

p—c B T
(p—c)e = p
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Otimo Social

Soluc3o Restrita

@ Portanto, temos:
Pc=p
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Otimo Social

Solugcdo Restrita

@ Portanto, temos:

@ Assim, devemos ter também:
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Otimo Social

Soluc3o Restrita

@ Portanto, temos:

@ Assim, devemos ter também:

ne = n®

@ Assim, o equilibrio competitivo nos dd a melhor solucido possivel
quando devemos ter todas as firmas com lucro ndo-negativo.
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Otimo Social

Solugdo Irrestrita

@ Problema do Planejador Social:

max U (xp,y) = U (xo,xn1+5)
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Otimo Social

Solugdo Irrestrita
@ Problema do Planejador Social:
max U (xp,y) = U (xo,xn1+5)
@ Como temos dotacdo inicial de 1 unidade do bem 0, temos de ter:

x+n(atcx)=1
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@ Problema do Planejador Social:
max U (xp,y) = U (xo,xn1+5)
@ Como temos dotacdo inicial de 1 unidade do bem 0, temos de ter:
x+n(atcx)=1
@ Portanto, o Problema do planejador social se torna:

max U <1 —n(a+ cx) ,anﬁ)
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Otimo Social

Solugdo Irrestrita

@ Problema do Planejador Social:
max U (xp,y) = U (xo,xn1+5)
@ Como temos dotacdo inicial de 1 unidade do bem 0, temos de ter:
x+n(atcx)=1
@ Portanto, o Problema do planejador social se torna:
max U <1 —n(a+ cx) ,anﬁ)
e CPO:

—nclp + n1 Py, =
—(at+ o) U+ (1+B)xnPU, = 0
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Otimo Social

Solugdo Irrestrita

@ Do problema do consumidor, devemos ter g = U,/ Up.
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Otimo Social

Solugdo Irrestrita
@ Do problema do consumidor, devemos ter g = U,/ Up.
@ Assim, as CPO se tornam:

nc — qn(1+ﬁ)
(a+cx) = q(L+p)xnP
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Otimo Social

Solugdo Irrestrita
@ Do problema do consumidor, devemos ter g = U,/ Up.
@ Assim, as CPO se tornam:

nc — qn(1+ﬁ)
(a+cx) = q(L+p)xnP

e Dai tiramos a solugdo para x:

C = qn‘B
a = pxc
o que nos da:
a
Xy = —
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Otimo Social

Solugdo Irrestrita

@ Temos que, em um 6timo irrestrito, cada firma deve ter precos iguais
aos custos marginais, isto é,

Pu=C¢C
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Otimo Social

Solugdo Irrestrita

@ Temos que, em um 6timo irrestrito, cada firma deve ter precos iguais
aos custos marginais, isto é,

Pu=C¢C
@ Como as firmas possuem custos fixos, suas receitas sé seriam capazes
de cobrir o custo varidvel cx.

@ Por isso, elas precisam receber transferéncia lump-sum total de an.
@ A renda que sobra para o consumidor serd de | =1 — an.
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Otimo Social

Solugdo Irrestrita

@ Temos que, em um 6timo irrestrito, cada firma deve ter precos iguais
aos custos marginais, isto é,

Pu=C¢C

@ Como as firmas possuem custos fixos, suas receitas sé seriam capazes
de cobrir o custo varidvel cx.

@ Por isso, elas precisam receber transferéncia lump-sum total de an.

@ A renda que sobra para o consumidor serd de | =1 — an.

@ Portanto, a demanda por cada bem industrial serd de:

_ﬂ_a(l—an)
~pn pn
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Otimo Social

Soluc3o Irrestrita

@ Temos que, em um 6timo irrestrito, cada firma deve ter precos iguais
aos custos marginais, isto é,

Pu=C¢C
@ Como as firmas possuem custos fixos, suas receitas sé seriam capazes
de cobrir o custo varidvel cx.
@ Por isso, elas precisam receber transferéncia lump-sum total de an.
@ A renda que sobra para o consumidor serd de | =1 — an.
@ Portanto, a demanda por cada bem industrial serd de:
al  a(l—an)
pn pn
@ O nidmero de firmas sera determinado por:
a(l—an) a
cn Bc
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Otimo Social

Solugdo Irrestrita

@ Assim, teremos:
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Otimo Social

Solugdo Irrestrita

@ Assim, teremos:
__ap
a (14+ap)

@ Comparando as duas situac¢des, temos:

ny

R o % a
x¢ = = =— =Xy
c

Pt c(1+p) Lt P
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Otimo Social

Solugdo Irrestrita

@ Assim, teremos:
__ap
a (14+ap)

@ Comparando as duas situac¢des, temos:

ny

. « o a
x° = = = =Xy

Pt c(1+p) L5t P

@ Também temos:
pe = C(1+,B) > Pu
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Otimo Social

Solugdo Irrestrita

@ O numero de produtos:

e_ P o ap ap

T T 14B s a(14p) " a(ltap)

:nLI
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Otimo Social

Solugdo Irrestrita

@ O numero de produtos:

N ap ap

- a(l+p) < a(l+ap)

:nLI

@ Portanto, teremos nimero de produtos inferior ao 6timo neste caso.
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Otimo Social

Solugdo Irrestrita

@ O numero de produtos:

N ap ap

"= 1+Ba a(l+p) < a(l+ap)

:nLI

@ Portanto, teremos nimero de produtos inferior ao 6timo neste caso.

@ Monopdlios ndo internalizam todo o impacto positivo da criagcdo de
novos bens.
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Otimo Social

Solugdo Irrestrita

@ O numero de produtos:

N ap ap

"= 1+Ba a(l+p) < a(l+ap)

:nLI

Portanto, teremos nidmero de produtos inferior ao 6timo neste caso.

Monopdlios ndo internalizam todo o impacto positivo da criacdo de
novos bens.

@ Ha espaco para politica tributdria para estimular inovacdes.
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	Introdução
	O Modelo
	Índices de Preço e Quantidade
	Primeiro Estágio
	Segundo Estágio
	Equilíbio de Mercado

	Ótimo Social
	Solução Restrita
	Solução Irrestrita


