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Factorizacion

17 Parte. Método: Factor Comun Monomio

Recordar | Los coeficientes numéricos se factorizan usando los niimeros primos en el or-

den siguiente:

1) 3z 412

2) mr+m

3) 8m? + 12m

4) 3am? + 6a®m
5) a®> +ab

6) 3 — 8%+t

7) 15abc? 4 45a*be
8) 15abx — 9b°x

9) 9¢3 — 6a?

10) 1623 — 422

2,3,5,7,11, 13, 17, etc.

11) am? — an? + a®*>mn

12) 2a%b + 4ab® — 10a3b?

13) m*n® + mn? — 2m®n

14) 14acd — 7Ted + 212d2

15) 3a® — 64> 4+ 9a

16) 8q¢*t + 2¢%t* — 6¢°t*

17) 522y® — 15zy + 202y

18) 17m*n® — 51m?*n? + 85mn
19) 12m3n® — 18m?n? — 24m*n*

20) 2t + 23 — 2?2+ o

...mas sobre factorizacidén usando el factor comin monomio.

1) 39ab*c® — 26a*b°c® 4 13a°b%¢”
2) 22 — 423y + 62%y? + Sx%y?

3) dx'ly? — 2823y + 4022yt — 48xy°
4) 15y + 20y? — 5¢°

5) a® — a’x + ax?

6) 23 +2° — 2’

7) 1422%y? — 2823 + 562*

8) 96 — 48mn? + 144n?

9) a’b*c® — a’cx? + a*c*y?

10) 55m2n3z + 110m*n3z? — 220m%y®

11) 93a32%y — 62a%a3y? — 1240’z

12) x — 22 4 2% — 2*

13) 2522 — 102° 4 1523 — 52”7

14) 9a°0* — 12ab + 15a3b* — 24ab?

15) 1623y — 8y — 24x*y? — 40223

16) 12m?n + 24m3n? — 36m*n? + 48msn?

17) 100a’b’c — 150ab’c®> + 50ab’c® —

200abc?
18) a® — 2a® + 3a* — a® + 6a°
19) 3a%b + 6ab — 5a3b? + 8a’bx + 4ab’*m

20) o —a'S+ a2 —a® +a* —a?
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Factorizacion

24 Pgrte. Método: Factor Comun Polinomio

Recordar | Las siguientes equivalencias son utiles para resolver algunos de estos ejerci-

Cl10S:

(b—a)="(a—1b)

1) z(a+0b) +y(a+0b)

2) 3z%(m +n) — 2y3(m +n)
3) a(y — x) + by — )
4) c(x+1)—d(x+1)

5) m(a —b) + (a —b)n
6) 2z(n — 1) — 3y(n — 1)
7 a(n+2)+n+2

8) z(a+1)—a—1

9) > +1—b(a*+ 1)

10) 3z(z — 2) — 2y(z — 2)

—a—b="(a+Db)

—a+b="(a—0b)
11) 1 — 2+ 2a(l — x)

12) dz(m —n)+n—m

13) —m —n+xz(m+n)

14) 42%(x — y) — 72%(x — y)

15) a*(a—b+1) —b*(a—b+1)
16) z(2a+b+c) —2a—b—c
17) (z 4+ 1)(x — 2) + 3y(x — 2)
18) (a+3)(a+1) —4(a+1)
19) (22 4+ 2)(m —n) + 2(m — n)
20) a(z — 1) — (a+2)(z — 1)

...mas sobre factorizacion usando el factor comun polinomio.

(a+b)(a—0b) —(a—b)(a—1D)
(m+mn)(a—2)+(m—n)(a-2)
(x+m)(z+1)+ (x+1)(z—n)

4) (r—3)(xr—4)— (x—3)(x+4)
(a+b—1)(a*+1)—a*—1
(a+b—c)(x—3)—(b+c—a)(lx—3)

7) 32(z — 1) — 2y(x — 1) + 2(z — 1)
8 a(ln+1)—b(n+1)—n-—1

9) z(a+2)—a—2+3(a+2)

10) a*b*(p + q) — 4ab*(p +q) — (p+q)
11) (1+3a)(z+1)—2a(z+1)+3(x+1)
12) 3z +2)(z—2)— (32 +2) —z(3x +2)

www mMatehriinca com

Prof Waldo Maratnie7 (ton7ale7



Factorizacion

3" Parte. Método: Factor Comun por Agrupacion de Términos.

Los siguientes resultados: (a +b) = (b+a)y (b —a) # (a — b)

1) em + ym + axn 4+ yn

2) 2% + a2y + ax + ay

3) a®> +ab+ax + bx

4) am — bm + an — bn

S) ax — 2bx — 2ay + 4by

6) a’x? — 3bx? + a’y? — 3by?
7) 3m — 2n — 2na* + 3ma?
8) 22 —a’+1x —ad’x

9) 2ax — 3bx + 2ay — 3by
10) 2am + 2ap — 3bm — 3bp
11) 6am — 3bm — 6an + 3bn
12) 2yt — o3 + 4y — 2

13) p°¢° — p*¢* —pg +1

14) 2 + may — 4oy — 4my?
15) 622 + 3xy — 2ax — ay
16) Ad? + e2d? — 2 f? — e2f?
17) 32 — 722+ 32— 7

18) 22 + 22— —1

19) 4a® — 1 — a® + 4a

20) x + 2? — xy? — o

21) 3abz® — 2y? — 222 + 3aby?
22) 3a — b + 2b%z — 6ax

23) 4a3x — 4a”b + 3bm — 3amz

24) 6ar + 3a + 1+ 2z

25) a® — a — a’zy + vy

26) 1 —z—a?+a°

27) p3 —5p* +2p — 10

28) mS — 13m* — Tm? 4+ 91
29) 323 — 9azx® — z + 3a

30) 2a%x — 5a’y + 15by — 6bx
31) am+an+ cm +cn

32) m?n 4+ m? + m?n + m?
33) mn —4m + 3n — 12

34) a> —a’+a—1

35) 6ax — 9max 4 8ay — 12my
36) 2a’x — 5a’y + 15by — 6bx
37) 22%y + 2222 + y?2% + ay?
38) 6m — 9n + 21nx — 1dmz
39) n’x — 5a’y? — n*y® + ba’x
40) 1+ a+ 3ab+ 3b

41) 4am?® — 12amn — m? + 3n
42) 20ax — 5bxr — 2by + Say
43) 3 — 2 + 2abx® — 6ab

4) a® +a’>+a+1

45) 3a®> — 7’z + 3ax — Tab?
46) 2am — 2an+2a —m+n — 1
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Factorizacion

47) 3ax — 2by — 2bx — 6a + 3ay + 4b

48) o +a +a’+ 1+ 2> + a’a?

49) 3a3 — 3ab + 9ab® — a® + ab — 3b?

50) 223 — na? + 2x2% — n2? — 3ny® + 62>
51) 323 + 2axy + 2ay® — 3xy® — 2ax® — 322y

52) a?b® — nt + a?b32? — nta? — 3a’Px + 3n'x
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Factorizacion

4 Parte. Método: Factorizacién por Diferencia de Cuadrados.

Se usa la férmula notable: a*> — b> = (a + b)(a — b) de izquierda a derecha.
Hay ejercicios en que se aplica més de una vez la diferencia de cuadrados y en algunos
gjercicios hay que ordenar primero el binomio.

1) 22—y =
2) m?> —n? =
3) a’?—-9=

4) 16 — V* =
5 a’2—1=

6) 4> — 1 =
7) 1 — 25a%h* =
8) 492% — 36 =
9) 1 —81m? =
10) o — 144 =

11) 1 —¢? =
12) 12122 — 64m? =
13) a?b? — 64 =

14) z* — 169 =
15 a®—1=
16) z* — m8® =

17) 49a*b* — 16¢* =
18) 36a® — 100b'8 =
19) 196¢* — 121d5¢5 =
20) 2250 — 144b* =

...mas sobre factorizacién por diferencia de cuadrados.

1) ab — 1"

2) m® —n8

3) 7216 — 7416

4) 4a® — 9ab'?

5) 162° — 196z

6) —81 + 9al?

7) 100 — 900a'"
8) —a* + 14442

9) 9229222 — 9a2y?
10) 12a® — 3022

11) 10000 — 1

12) 99,91

13) 42% — 81y*

14) —49b' + o'

15) 252%y* — 121

16) —169y° + 100m?n?
17) 1 — 9a?b*c5d®

a2 ‘TG
18) 3%

a2yt
19) 100 81

28 410
20) 49 121
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Factorizacion 7

21) 100m2n* — La®

16
22) 4m? —
23) 162° — %
b12
24) 490" — -
25) a’b* — 5
26) o5 — 2
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Factorizacion

5! Parte. Método: Casos Especiales de Diferencia de Cuadrados.

Recordar| Hay que reducir a la minima expresion la factorizacion, eliminando los dobles
paréntesis. Para eliminar paréntesis: un signo de menos o de resta delante de un paréntesis
cambia las operaciones de resta a suma y de suma a resta de los términos del interior.

D) (z+y)?—a’=
2)4—(a+1)?2*=

10) (a + b)?> — (c +d)?
(c

11) (a —b)? —

12) 64m? — (m — 2n)? =
13) (a —2b)2 — (z +y)* =
14) (2a — )2 — (a + ¢)?
15) (z +1)2 — 42 =
16) 3622 — (a + 3z)2 =

17) a® — (a —1)? =

18) (a —1)> — (m —2)? =
19) (22 —3)> — (z —5)? =
20) 1 — (5a +2z)% =

21) (7Tz +y)* -8l =

22) m® — (m? - 1)* =

23) 16a'® — (204 +3)% =

24) (x —y)? — (c+d)? =

25) 2a+b—c)?—(a+b)?=
26) 100 — (v —y +2)* =

27) 2? — (y — 2)* =

27) 2z +3)*— (5 — 1)? =

27) (z—y+2)*—(y—2+2x)* =
30) 2z +1)? — (z +4)? =

31) (a+2v+1)2—(z+a—1)*=
32) 4(x + a)? — 49y° =

33) 25(x —y)® — 4(z 4+ y)* =
34) 36(m +n)? — 121(m — n)?
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Factorizacion

6! Parte. Método: Trinomio Cuadrado Perfecto.

Se usa los productos notables: a* +2ab+b* = (a+b)?, de izquierda a derecha.
En algunos casos hay que ordenar primero el trinomio.

1) 22 +4x+4=

2) 22 — 62+ 9 =

3) m*+8m+ 16 =

4) a®> — 14a + 49 =

5) 22+ 18x 4+ 49 =

6) 1 —4x + 422 =

7) 9+ 6y +1° =

8) 22 —2x+1=

9) 1+ 49a> — 14a =
10) a® + 2ab + b* =

11) m? — 2mn +n® =
12) a? — 6ab® + 9b* =
13) 16 + 4022 + 2521 =
14) a®> — 10a + 25 =
15) 36 + 12m? + m* =
16) 4a® — 12ab + 9b* =
17) 9m?*n? + 42mn + 49 =
18) 1 —2a® +a® =

19) 18a* + 81 +a® =
20) —2a%® +a® + 1% =
21) 422 + 9y? — 122y =
22) 9b* — 30a%b + 25a* =

23) 1422y +492%2 + 1 =

24) 1 +a'—2ad° =

25) m? + 64 — 16m =

26) 36z* + 25m? — 60ma? =
27) mb —8m? + 16 =

28) 25m* + 64 — 80m? =

29) 2252° — 302° +1 =

30) m? +2m? +m =

31) 4a® — 8ab + 4b* =

32) —a* +2a°? — bt =

33) 2m3n3 — mb —nb =

34) 98z%y? — 56a3y3 + 822yt =
35) da* — 48a® + 144a* =

36) 49m°® — 70am3n? + 25a*n* =
37) 1002 — 60a*z5yS + 9aBy'? =
38) 19820 + 81! + 121 =

39) a® — 24am?z? + 144miz? =
40) 16 + 1692* — 104> =

41) 4002' + 402° + 1 =

42) © —ab+ b’ =

43) 1+ 24 ¥ =

44) o' — a0 + ¥ =
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Factorizacion

10

1 254 x>
45) 55+ 5 — 5 =

46) 1625 — 223y + ¥ =

47) % + 2mn + 9m? =

48)
49)
50)

a® 6 2
T ﬁam +

36,4
121

49 4 [ 35.2.4 25 8
1l T RTY Ty =

9 2348 1 324 5, 1 10 _
225abc 25abcx + 1567 =
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Factorizacion

11

7 Parte. Método: Combinacion de los Métodos Anteriores.

Recordar | Al ordenar los términos, estos se escriben con el signo que le precede y en el

primer término se omite el «+».

1) a® +2ab+b* — 2% =

2) a®> —2ab+ b —9 =

3) m? —4dmn +4n® — a® =
4) 4m* — 12am + 9a* — 252° =
5 m?> —a®—2ab—b* =

6) 2> —m? — dmn — 4n? =
7 m? —a® + 2ac — & =

8) 36 — 922 — 12max — 4m? =
9 n>+6n+9—c=

10) > + 2> + 2ax — 4 =

11) o> +4 — 4a — 9? =

12) 22 + 4% —day — 1 =

13) a® — 6ay + 9y* — 42% =
14) 42% + 25y — 36 + 202y =
15) 922 — 1 + 16a® — 24ax =
16) 1 + 64a°b?> — x2* — 16ab =
17) a®> — b> — 2bc — % =

18) 1 — a® + 2ax — 2° =

19) 9 —n? —25—10n =

20) 1 — a®> — 9n? — 6an =

21) 2 —a?+2a—1=

22) 25 — 2% — 16y2 + 8zy =

23) 922 — a? — 4m? + dam =

24) 162%y% + 12ab — 4a® — 9b* =

25) —a?+25m? —1—2a =

26) 49x* — 2522 — 9y? + 307y =

27) a®> —2ab+ b — ? —2cd — 2 =

28) 22 + 2xy +y? — m? +2mn —n? =
29) a® + 4b* + 4ab — 2* — 2ax — a® =
30) 22 + 4a? — dax — y? — 9b? + 6by =
31) m? — 22 + In? + 6mn — dax — 4a® =
32) 922 + 4y —a® — 122y — 25b%> — 10ab =
33) 2am — 22 — 9+ a’ +m? — 6z =

34) 22 — 9a* + 6a%b + 1 + 22 — % =

35) 16a%> —1—10m+ 922 —24ax — 25m? =
36) 9m? —a’®+2acd — Ad> +100 — 60m =
37) 4a®—9x>+49b*>— 302y —25y> —28ab =
38) 22502 — 1690 + 1 + 30a + 26bc — ¢* =
39) 22—y +4d+4r—1—2y =

40) a® — 16 — 2* + 36 + 12a — 8z =

www mMatehriinca com

Prof Waldo Maratnie7 (ton7ale7



Factorizacion

8'* Parte. Método: Inspeccidn.

Recordar| Se usa cuando los trinomios

ladora es muy util aqui.

1) 22+ 72+ 10 =
2) 22 —br+ 6=
3) a* +4a+3=

4) y*> — 9y + 20 =
5) 2 —6—x =

6) 22— 9r+8=
7) ¢ +5¢c— 25 =
8) a® +7a+6 =

9) 12— 8n +n? =
10) a® + 10z + 21 =
11) % — 12y + 11 =
12) 22 — Tz — 30 =
13) n?> +6n — 16 =
14) 20 + a® — 21a =
15) —30+y +1° =
16) 28 + a® — 11la =
17) n? —6n — 40 =
18) 2> — 5x — 36 =
19) a> — 2a — 35 =

20) 22 + 152 + 56 =

no son cuadrados perfectos. La calcu-

21) a* + 33 — 14a =
22) i —13c— 14 =
23) 2?2 — 152 + 54 =
24) a® + Ta — 60 =
25) 2° — 172 — 60 =
26) 2’ + 81 — 180 =
27) m? — 20m — 300 =
28) 2? + 1 — 132 =
29) m? — 2m — 168 =
30) ¢ + 24¢+ 135 =
31) m? — 41m + 400 =
32) a’ +a—380 =
33) 22 + 122 — 364 =
34) a? + 42a + 432 =
35) m? — 30m — 675 =
36) y> + 50y + 336 =
37) 22 — 2x — 528 =
38) n? +43n + 432 =
39) ¢ —4c— 320 =
40) m? — 8m — 1008 =
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Factorizacion

13

9" Parte. Método: Caso Especial de Inspeccion.

Recordar| La parte literal del término central indica el primer término de los dos

binomios

1) 24+ 522 +4 =

2) 25 — 622 — 7=

3) a® —2a* — 80 =

4) 22y 4oy — 12 =

5) (42)* — 2(4x) — 15 =
6) (5x)? — 13(bx) +42 =
7 &+ ac — 150 =

8) a®> — 4ab — 21b* =

9) 5+ 4 — 2% =

10) 210 4+ 2° — 20 =

11) y? + 2y — 5622 =
12) z* + Tax? — 60a® =
13) (2n)? —4(2n) + 3 =
14) o® 4+ o* — 240 =

15) oy + 2%y? — 99 =
16) 15+ 2y — 3> =

17) % + 1lcd + 28d° =
18) 2522 — 5(bx) — 84 =
19) a* — 21ab + 98b* =
20) 2yt + 2%? — 132 =
21) 48 + 222 — ot =

22) a® + 2axy — 4402%y° =

23) mOnf — 21m3n® 4 104 =
24) 15+ 5n —n? =

25) 0° +b* — 930 =

26) (422)% — 8(42?) — 105 =
27) x* + 5abax? — 36a%h* =
28) a* — a?b® — 1560* =

29) 214 + dax — 2* =

30) 2%® — 15az'y* — 100a® =
31) m? + abem — 56a2b*c? =
32) (72%)2 + 24(72°) + 128 =
33) 20 +y—1=

34) 122 — 13¢c— 35 =

35) 3+ 1la + 10a? =

36) 8a*> — 14a — 15 =

37) Tx® — 44z — 35 =

38) 16m + 15m? — 15 =

39) 2a°> +5a+2 =

40) 1222 — 72 — 12 =

41) 90> +10a + 1 =

42) 20n> — 9n — 20 =

43) 212* + 1l — 2 =

44) m — 6+ 15m? =
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Factorizacion

14

45) 150> — 8a — 12 =
46) 92% + 37 + 4 =
47) 44n +20n? — 15 =
48) 14m? — 31m — 10 =

49) 222 + 29z + 90 =
50) 204> — Ta — 40 =
51) 4n* +n —33 =
52) 302% + 13z — 10 =
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Factorizacion

15

10™e Parte. Método: Combinacién de Casos de Trinomios.

Recordar/ Al factorizar completamente se deben eliminar los paréntesis dobles.

1) a®> +2a(a +b) + (a + b)? =

2)4—4(1—a)+(1—a)=

)
a+b)?—12(a+b)+20 =
7 (a+b)?—T7(a+b)—18 =
8) 2?2+ 7(x+a)+12(x +a)? =
9) a® + 2a(a —b) + (a — b)* =
10) (m —n)? — (m —n) — 90 =
11) 9(z +1)3 —4d(z + 1) =
12) (a+ 1) —(a+1) =

13) (x4+ 1) +3(x+1)—4=

14) 81 — 18(a* 4+ b*) + (a* + b*)? =

15) (c+d)> — 18(c+d) + 65 =

16) (a+2z)*—2(a+z)(z+y)+ (z+y)? =
17) (m+n)*—2(a—m)(m+n)+(a—m)* =
18) 4(1+a)?—4(1+a)(b—1)+(b—1)2 =
19) (m+n)* = 5(m+n) +6 =

20) 9(z—y)*+12(z—y)(z+y)+4(z+y)* =
21) 5)2 +10(2z +5) +21 =

b)? —12(a +b)? +20(a + b) =

2 +
22)
r+y)?—2x+y)atz)+(at+x)? =

(

(a+

23) (

24) (3a+2b)2—7(3a+2b)(5a—b)+10(5a—
b)? =
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Factorizacion

11v* Parte. Método: Sumas y Restas de Cubos.

Se utilizan los productos notables: a® 4+ b* = (a + b)(a> — ab + b%) y

a® — b = (a — b)(a® + ab + b?) de izquierda a derecha.

1) 2° +y° =

2) 23+ 1=

3) 23 -8 =

4 at—1=

5) y? — 27 =

6) 8% — 1=

7) 2723 + 64 =
81— =

9) m3 —n? =

10) 1 — 83 =
11) 1 —216m3 =
12) 25 — 5 =
13) a® — b° =

14) 8a® + 271 =
15) 64a® — 729 =
16) 512 + 272" =
17) 25 — 8y'? =
18) 1+ 7292° =
19) 23 — 12545 =
20) 25 -1 =

23) 23y% — 216y° =

25) a?b3xd + 1 =
26) 27+ =

27) 10002% — 1 =
28) a® + 12512 =
29) 212 + y12 _
30) 1 — 27a%® =
31) 82° + 729 =
32) a® + 8b'? =
33) 827 — 125¢52°

34) 27mS + 343n? =

35) 216 — 22 =

36) 27m° + 64n° =

37 1+ (z+y) =
38) 1— (a+b)% =
39) 27 + (m —n)?
40) (z —7)° -8 =

41) (z+2y)>°+1=
42) 1 — (2a —b) =

43) o’ + (a +1)° =

21) 27m? — 64n’ = 44) 8a® — (a —1)® =

22) 3432° + 512y° = 45) 2723 — (v — y)3 =
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Factorizacion

17

46) (2a — b)® — 27 =
47) 25 — (2 +2)% =
48) (a+ 1)+ (a — 3)3
49) (x — 1)3 — (z +2)3
50) (x —y)’ — (x+y)°

51) (m —2)3 4+ (m —3)3 =
52) 2z —y)® + Bz +y) =
53) 8(a +b)* + (a — b)? =

54) 64(m 4 n)? — 125 =
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